1. Доказати да је број  22225555+ 55552222 дељив са 3 и 7.
2. Доказати да је број  3105 + 4105  дељив са  7.
3. Које су последње две цифре броја 2100?
4. Доказати да је за сваки природан број  n  израз 72n – 42n  дељив са 33.
5. Постоји ли природан број n за који је израз   n2 + 1   дељив са 15 ?
6. Одредити последњу цифру броја 
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7. Одредити последњу цифру броја 
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8. Одредити последње две цифре броја 
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9. Одредити последње две цифре броја 
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10. Одредити последње две цифре броја 
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11. Наћи остатак при дељењу броја 
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 са 7.

12. Одредити остатак при дељењу броја 
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13. Доказати да 
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 није дељиво са 
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14. Одредити последње три цифре збира бројева:    12012 +  22012  +  ...  +  10002012.
15. Одредити  остатак при дељењу броја 
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 са 13, ако се зна да је  р  прост број већи од 3. 
16. Ако је n природан број, онда је број n5 – n дељив са 5. Доказати.

Решења
3. Како је 210 = 1024 ( –1 (mod 25), то је 2100 = (210)10 ( (–1)10 = 1 (mod 25). Дакле, двоцифрени завршетак броја 2100 може бити 26, 51, 76 или 01. Како је 2100 дељиво са 4 у обзир долази само  76, као једини двоцифрени завршетак дељив са 4. Значи двоцифрени завршетак броја 2100 једнак је 76 .

4.Како је 72 = 49 ( 16 (mod 33) и како је  42 = 16 ( 16 (mod 33), то је  72n – 42n = 
49n – 16n ( 16n – 16n = 0 (mod 33).
5.  Ако је n  природан број, онда је n ( 0 (mod 3)  или n ( 1 (mod 3) или n ( 2 (mod 3). Тада је n2 ( 0 (mod 3) или је n2 ( 1 (mod 3), што значи да је n2 + 1 ( 1 (mod 3) или је n2 + 1 ( 2 (mod 3),  па  број n2 + 1 никада није дељив са 3, према томе ни са 15.
6. Решење је 1.

7. Последња цифра је 3.

8. Последње две цифре су 09. (Провери прво да ли је 
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9. Последње две цифре су 01. (Могу се применити резултати из 8. задатка )
10. Последње две цифре су 01. (На основу 8. задатка важи да је 
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11. Остатак је 6.

12. остатак је 35.  (
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49

(mod

1

8

),

49

)(mod

1

(

6

7

7

º

-

º

) Прво ово проверити.
14.   Последње три цифре представљају остатак при дељењу броја са 1000. Очигледно је 10002011 ( 0 (mod 1000) и 5002011( 0 (mod 1000). Даље је 9992011 ( (– 1)2011 =  –12011 (mod 1000).  9982011 ( (–2)2011 = –22011 (mod 1000); ... Уопштено (1000 – к)2011 ( (–к)2011 = –к2011 (mod 1000) (к(N и к < 1000).  Значи да је 12011 + ... + 4992011 + 5002011 + 5012011 + ... + 9982011 + 9992011 + 10002011 ( 12011 +  22011 + ... + 4992011 + 0 – 4992011 – ... – 22011 – 12011 + 0 = 0 (mod 1000). То значи да је троцифрени завршетак 000.

15.  Ако је р прост број и р>3, онда је р облика 6к – 1 или 6к + 1 (к ( N). Како је 
(6к ( 1)2 = 36к2 ( 12к + 1,  то значи да  р2  при дељењу са 12 даје остатак 1 . Како је 212 = (26)2 = (64)2 ( (–1)2 = 1 (mod 13) то је  
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= 212m+1 = (212)m(2 ( 1m(2 = 2 (mod 13). Дакле, остатак је 2. 
16.  Ако је n природан број, онда је  n ( 0 (mod 5),  или је n ( 1 (mod 5), или је n ( 2 (mod 5), или је n ( 3 (mod 5) или n ( 4 (mod 5). Тада је n4 ( 0 (mod 5) или је n4 ( 1 (mod 5) (бројеви 14= 1, 24=16 , 34 = 81, 44 = 256 при дељењу са 5 дају остатак 1). Из прве релације је јасно да је тада и n5 ( 0 ( n (mod 5). Множењем друге релације са n добијамо да је n5 ( n (mod 5),  одакле је јасно да је и   n5 – n ( 0 (mod 5) .
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